Tucet uziti vektori v geometrii

Priklad 1
Ve c¢tytuhelniku ABCD, jehoz strany AB a C'D nejsou rovnobézné, oznac¢ime E stied
strany AB a F stied strany C'D. Dokazte, ze stfedy usecek AF', CE, BF, DE jsou vrcholy
rovnobézniku. (2.2.1)
Priklad 2
V Sestithelniku ABCDFEF jsou Ay, By, C1, D1, Eq1, F} po radé tézisté trojuhelniku ABC,
BCD, CDE, DEF, EFA, FAB. Dokazte, ze vznikly Sestithelnik Ay B;C1D1E1F; ma
kazdé dvé protilehlé strany rovnobézné a stejné dlouhé. (2.2.8)
Priklad 3
Necht A, B, C, D jsou ¢tyfi nekomplanarni body v prostoru. Najdéte mnozinu stfedi vSech
rovnobéznikt, jejichZz vrcholy lezi postupné na tseckiach AB, BC, CD, DA. (2.2.34)
Priklad 4
V prostoru jsou dany dva pravidelné pétithelniky A1 B1C1 D1 E a A3 BoCy Do E se spolec-
nym vrcholem F, které nelezi v téze roviné. Dokazte, ze primky A Ay, B1 By, C1C5y, D1 D>
jsou rovnobézné s nékterou rovinou. (2.2.37)
Priklad 5
Uhlopiicky ¢tyfthelniku ABCD jsou navzéjem kolmé, pravé kdyz pro délky jeho stran
plati rovnost a? + ¢® = b? + d2. Dokazte. (3.1.7)
Priklad 6
Dokazte Thaletovu vétu: Je-li bod O stred usecky AB o délce 2r, pak pro kaZdy bod X
rizny od bodi A, B je uhel AX B pravy pravé tehdy, kdyz |OX| = r. (3.1.13)
Priklad 7

Je dan konvexni ¢tyruhelnik ABCD, jehoz strany AB a CD jsou shodné. Dokazte, ze
piimky AB a CD sviraji stejny thel s primkou, kterd prochéazi stfedy stran AD a BC.
(3.2.44)

Priklad 8

V prostoru jsou dany t¥i rtizné poloprimky OA, OB, OC se stejnym pocatkem O, pricemz
zadné dvé z nich nejsou navzajem opacné. Ukazte, ze vSechny tfi tihly tvorené osami tthl
AOB, BOC a COA jsou bud ostré, nebo tupé, nebo pravé. (3.2.45)
Priklad 9

Vv

hodnota souctu

S =|AT|-|AX|+ |BT|- |BX|+|CT|-|CX]|. (3.2.49)
Priklad 10
Dokazte, Ze pro kosiny vnitinich thli obecného trojuhelniku ABC plati nerovnost

3
cos o + cos 3 + cosy < 3" (3.2.51)

Priklad 11

Necht ABCDE je konvexni pétithelnik. Ozna¢me M, N, P, ), R po fadé stiedy stran AB,
BC, CD, DE, FA. Dokazte, ze pokud se usecky AP, BQ), CR a DM protinaji v jednom
bodé, pak tento bod lezi také na tiseéce EN. (4.2.1)

Priklad 12

Necht ABCDEF je konvexni Sestitihelnik, jehoz kazdé dvé protilehlé strany jsou rovno-
bézné. Dokazte, ze trojuhelniky ACE a BDF maji stejny obsah. (4.2.7)



